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XII. OSZTALY

1. feladat. Az n € N* esetén legyen f, : [0,n] — R, f,(z) = arctg ([z]),
ahol [z] az x valds szadm egészrésze. Igazold, hogy f,, integralhato és szamitsd
ki a kovetkezo hatarértéket:
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2. feladat. Adott az f : [0,1] — R folytonosan derivalhaté fiiggvény és
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Igazold, hogy az (S,11—Sn)nen+ Sorozat konvergens és hatérértéke / f(z)dx.
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3. feladat. Legyen (A, +, ) egy olyan gytirii, amelyre
r+ 22+ 2% = 2% 4+ 2° + 25 barmely x € A esetén .

a) Igazold, hogy ha n > 2 természetes szam, x € A és 2" = 0, akkor
xz=0.

b) Igazold, hogy z* = z, barmely x € A esetén!

4. feladat. Legyen (G,-) egy olyan csoport, amelyben nincsenek olyan
elemek, amelyek rendje 4 és f : G — G egy olyan csoportmorfizmus, amelyre
f(z) € {z,27 '}, barmely x € G esetén. Igazold, hogy f(x) = z barmely
r € G esetén vagy f(r) = x~! barmely x € G esetén!

Munkaidé /4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezheto.



